


3.1. Úvod do lineárnych rovníc  

V nasledujúcich odsekoch sa pokúsime zhrnúť niektoré dôležité myšlienky týkajúce sa 

lineárnych rovníc a ich možných aplikácií v kontexte školskej matematiky. Samozrejme, cieľom 

tohto textu nie je unaviť čitateľa, ale poskytnúť upozorniť na niektoré základné matematické 

aspekty týkajúce sa lineárnych a kvadratických rovníc.  

Východiskovým bodom všetkých teoretických úvah je problem solving. Študenti sa približujú k 

pojmom lineárnej a kvadratickej rovnice tak, že hľadajú jednu alebo viacero úloh (významných 

úloh), týkajúcich sa týchto pojmov. “O čo ide v tejto úlohe?” “Ako ju vyriešiť?”… “Na čo (z 

matematiky) by som si mal spomenúť, ak chcem úlohu vyriešiť?”. 

 

3.1.1.Definícia lineárnej rovnice 

V algebra je riešenie lineárnych rovníc jednou zo základných zručností. Pri štúdiu algebry sa 

často stretávame s problémom, kedy poznáme riešenie, ale časť problému chýba. Práve 

chýbajúca časť problému je to, čo musíme nájsť.  

Úloha 3.1  

Auto, ktorého cena je 10 000 USD je predané, pričom z celkovej sumy bolo v hotovosti 

zaplatených 2 000 USD, pričom zvyšná cena sa má uhradiť v formou mesačných splátok v 

hodnote 200 USD. Ktorá z nasledujúcich rovníc správne vyjadruje počet potrebných 

mesačných splátok, aby bola uhradená cena auta, pričom sa neuvažujú žiadne dane ani 

poplatky? 

 

 

Lineárne rovnica, taká ako každá iná rovnica pozostáva z dvoch výrazov, ktoré sa rovnajú. 

Lineárna rovnica:: 

1) Obsahuje jednu alebo dve neznáme. 

2) Každá z premenných sa vyskytuje buď v prvej mocnine alebo sa nevyskytuje vôbec a 

samozrejme sa nemôže vyskytovať v menovateli výrazu. 

3) Keď nájdeme dvojice hodnôt, ktoré lineárnej rovnici vyhovujú a tieto znázorníme v 

súradnicovej sústave, tak všetky body ležia na jednej priamke. Grafom lineárnej rovnice je 

priamka. 



Lineárna rovnica s dvomi neznámymi vyjadruje situáciu, keď hodnota jednej neznámej 

(označme ju y) závisí od hodnoty inej premennej (označme ju x).  

3.1.2. Ako ju riešiť? 

Ak sa pozrieme na úlohu 3.1, tak vidíme, že ju môžeme riešiť ako lineárnu rovnicu: 

Riešenie úlohy 3.1 

Celková suma, ktorú je potrebné zaplatiť je 10 000 USD, takže všetko, čo je potrebné zaplatiť 

navyše k 2 000 USD, ktoré boli vyplatené v hotovosti, je bude zaplatená formou mesačných 

splátok vo výške 200 USD. Hľadáme teda také číslo m, ktorým musíme vynásobiť hodnotu 

200, aby sme vyplatili celú požadovanú sumu. 

Celková cena 10 000 USD sa rovná súčtu všetkých platieb: platbe v hotovosti vo výške 2 000 

USD a mesačným splátkam vo výške 200 USD počas obdobia m mesiacov 

10,000 = 2,000 + 200m  

 

Pri riešení lineárnej rovnice postupujeme nasledovne:  

Step 1: Ak je to potrebné, upravíme každú stranu rovnosti..   

To zahŕňa operácie ako odstránenie zátvoriek, úpravu zlomkov a pripočítanie rovnakej hodnoty 

k obom stranám rovnice.  

Step 2: Pripočítame alebo odčítame od rovnice výraz tak, aby na jednej strane rovnice boli 

výrazy obsahujúce neznámu a na druhej strane rovnice boli všetky ostatné výrazy.  

Step 3: Použijeme násobenie/delenie, aby sme v rovnici odstránili hodnoty nachádzajúce sa 

pred neznámou (zostane tam jednotka, ktorú ale nepíšeme).  

Step 4:  Uvedieme riešenie.  

Úloha 3.2  

Súčet dvoch čísel je 74. Jedno z čísel je o 10 väčšie ako druhé číslo. Aké sú to čísla?  

Riešenie úlohy 3.2 

Súčet čísel je 74. Ak si menšie z čísel označíme x, väčšie z čísel je o 10 väčšie ako x, t.j. x+10. 

Ďalšia podmienka hovorí, že súčet x a x+10 je 74. 

Takže dostávame lineárnu rovnicu: 2x + 10 = 74 



Od oboch strán rovnice odčítame 10 -> 2x=64 takže: x= 32  

Y: 74-32=42 

 

Úlohy, pre študentov na každodenné precvičovanie je možné nájsť v školských učebniciach 

alebo na internetovej stránke1. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.1.3.Obmeny slovných úloh na lineárne rovnice 

Vzhľadom na didaktickú náročnosť, s ktorou sú učitelia matematiky v triedach konfrontovaní, 

je osobitná pozornosť venovaná riešeniu slovných úloh z praxe (zo života), v ktorých sú vzťahy 

medzi neznámymi vyjadrené formou lineárnych rovníc.  

Uvádzame príklad slovnej úlohy2: 

Úloha 3.3 

 

                                                           
1 Cfr. https://ncert.nic.in/textbook/pdf/hemh102.pdf  
2 Cfr. https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-
equation-harder 

https://ncert.nic.in/textbook/pdf/hemh102.pdf
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder


 

Pri riešení úlohy tohto typu je dôležité, aby učiteľ žiakom pripomenul postup riešenia slovných 

úloh, ktoré vedú na lineárnu rovnicu:  

1) Pozorne si prečítajte text úlohy a zapíšte si, čo sa požaduje zistiť a čo je dané (čo poznáme).  

2) Neznáme si označte písmenami x, y, … 

3) Matematizujte úlohu t.j. preložte zadanie úlohy z hovorového jazyka do jazyka matematiky.  

4) S využitím informácií v zadaní úlohy vytvorte lineárnu rovnicu  

5) Vyriešte lineárnu rovnicu.  

6) Overte, či riešenie vyhovuje zadaniu úlohy.  

 

Nasledujúce linky obsahujú kvalitné, verejne prístupné videá od Khan Academy, výučby 

riešenia slovných úloh prostredníctvom lineárnych rovníc: 

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-

algebra/v/sat-linear-equation-harder  

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-

algebra/v/sat-linear-equation-easier  

  

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-easier
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-easier


3.2. Úvod do kvadratických rovníc 

Pri hľadaní na internete našla Mária, žiačka na druhom stupni základnej školy nasledujúce 

video týkajúce sa algebraickej úlohy3.   

Úloha 3.6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Uvedomila si, že ak chce úlohu vyriešiť, tak musí riešiť kvadratickú rovnicu. Ale…čo to je? Ako 

sa rieši?  

V tejto kapitole sa budeme zaoberať riešením kvadratických rovníc rôznymi metódami ako sú 

rozklad na súčin koreňových činiteľov, grafická metóda, úprava na úplný štvorec, využitie 

vzorca na výpočet koreňov kvadratickej rovnice. 

 

3.2.1.Definícia kvadratickej rovnice 

Kvadratická rovnica je rovnica v tvare 

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0, 

a,  b, a  c sú reálne čísla a 𝑎 ≠ 0. 

 

3.2.2. Ako riešiť kvadratickú rovnicu? 

Existuje viacero metód riešenia kvadratických rovníc, ktoré si v nasledujúcich častiach 

predstavíme. 

                                                           
3 Cfr. (https://us.sofatutor.com/mathematics/videos/word-problems-with-quadratic-equations) 

https://us.sofatutor.com/mathematics/videos/word-problems-with-quadratic-equations


Riešenie kvadratických rovníc rozkladom na súčin koreňových činiteľov: 

1) Upravte kvadratickú rovnicu do základného tvaru (pozri vyššie). 

2) Rozložte výraz. 

3) Položte každý z činiteľov rovný nule. 

4) Vyriešte každú z dvojice takto vzniknutých rovníc. 

5) Urobte skúšku správnosti. 

Úloha 3.7 

Riešte: x2 + 4x = 5 

Riešenie úlohy 3.7 

                           x2 + 4x = 5 

            -5  -5  

   x2 + 4x – 5 = 0 

   (x + 5)(x – 1) = 0 

   x + 5 = 0      x – 1 = 0 

                                         -5   -5         +1    +1 

                                     x = -5       or      x = 1  

 

Riešenie kvadratických rovníc využitím vzťahu pre výpočet koreňov kvadratickej rovnice: 

Riešiť kvadratickú rovnicu rozkladom na súčin koreňových činiteľov je výhodné iba v 

niektorých prípadoch. Všeobecne použiteľným je postup pri ktorom využijeme vzťah pre 

výpočet koreňov kvadratickej rovnice. 

Vzťah pre výpočet koreňov kvadratickej rovnice: 

x =
−𝑏 ± √𝑏2 − 4𝑎𝑐

2𝑎
. 

Poznamenajme, že ak:   

𝑏2 − 4𝑎𝑐, tak kvadratická rovnica nemá v množine reálnych čísel žiadne riešenie (koreň), 

𝑏2 − 4𝑎𝑐, tak existuje práve jedno riešenie, a 

𝑏2 − 4𝑎𝑐, tak existujú dve navzájom rôzne riešenia. 



 

Pri riešení kvadratickej rovnice využitím vzťahu pre výpočet jej koreňov:  

1) Upravíme kvadratickú rovnicu do základného tvaru (pozri vyššie). 

2) Napíšte si vzťah pre výpočet koreň a napíšte aké sú hodnoty členov danej rovnice (a, b, 

a c). 

3) Dosaďte tieto hodnoty do vzťahu. 

4) Rozdeľte vzťah na dva samostatné prípady a upravte výrazy. 

5) Urobte skúšku správnosti. 

 

 

Úloha 3.8 

Riešenie: 2x2 + x = 6 

Riešenie úlohy 3.8 

                                    2x2 + x = 6 

                                              -6 -6 

   2x2 + x – 6 = 0       

x =
−𝑏 ± √𝑏2 − 4𝑎𝑐

2𝑎
; 𝑎 = 2, 𝑏 = 1, 𝑐 = −6 

x =
−1 ± √12 − 4.2. (−6)

2.2
 

x =
−1 ± √1 + 48

4
 

x =
−1 ± 7

4
 

x =
−1 + 7

4
;        x =

−1 − 7

4
 

𝑥 =
3

2
     𝑥 = −2 



 

 

Riešenie kvadratických rovníc úpravou na úplný štvorec 

Úloha 3.9 

Riešte: x2=16 

Riešenie úlohy 3.9 

𝑥2 = 16 

√𝑥2 = ±√16 

𝑥 = ±4 

Takže množina riešení je  4, 4 . 

 

Riešenie kvadratických rovníc grafickou metódou 

Úloha 3.10 

Riešte: 2 2 0x x   . 

Riešenie úlohy 3.10 

 

 

 

 

 

 

Graf funkcie 2 2y x x   . 

 



Máme daný graf funkcie 2 2y x x    a hľadáme riešenie rovnice 2 2 0x x   , takže 

musíme nájsť na grafe všetky také hodnoty x, pre ktoré je 0y  , t.j. potrebujeme nájsť 

všetky priesečníky s osou x. Vidíme, že funkcia prechádza bodmi ( 2, 0)  a (1, 0) , z čoho 

vyplýva, že riešeniami sú dve a to 2x    a 1x  , takže množina riešení je  2, 1 . 

 

Riešenie kvadratických rovníc úpravou na úplný štvorec 

Metódu odmocnenia môžeme na riešenie kvadratickej rovnice použiť iba v prípade, že na 

jednej strane je rovnice je druhá mocnina dvojčlena.  

Začnime najskôr s kvadratickým výrazom v tvare trojčlena a tento následne faktorizujeme (v 

tomto prípade ho vyjadríme ako druhú mocninu dvojčlena.  

Tvar s tromi členmi  Faktorizovaný tvar 

2 8 16x x    2( 4)x   

2 6 9x x    2( 3)x   

 

Poznamenávame, že v prípadoch ako sú uvedené dva (kvadratický trojčlen je možné upraviť 

na úplný štvorec) je absolútny člen rovný druhej mocnice polovice lineárneho členu. 

Pri riešení kvadratickej rovnice úpravou na úplný štvorec:  

1) Upravíme kvadratickú rovnicu do základného tvaru  (𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0) 

2) Obe strany rovnice vydelíme koeficientom pri kvadratickom člene (a), aby bola jeho 

hodnota po úprave rovná 1. 

3) Upravíme na úplný štvorec: 

 a. Vynásobíme koeficient lineárneho člena jednou polovicou a umocníme na druhú. 

 b. Pripočítame a odpočítame hodnotu získanú v kroku a. 

4) Napíšeme druhú mocninu dvočlena, pripočítame konštantu a potom konštantu 

prevedieme na druhú stranu rovnice. 

5) Na nájdenie riešenia použijeme odmocninovú metódu. 

Úloha 3.11 

Riešte: 2 3 4 0x x     



Riešenie úlohy 3.11 

Najskôr musíme určiť štvorec z polovice lineárneho koeficientu (koeficient pri x): 

   
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K ľavej strane rovnice pripočítame a odpočítame hodnotu 9
4
 a riešime pre neznámu x. 

𝑥2 + 3𝑥 + 4 = 0 

𝑥2 + 3𝑥 +
9

4
−

9

4
+ 4 = 0 

⇒ (𝑥2 + 3𝑥 +
 9

4
) −

 9

4
+ 4 ⋅
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4
= 0 

⇒ (𝑥 +
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2
) (𝑥 +
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2
) −

 9
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+

16
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= 0 

⇒ (𝑥 +
3

2
)
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+
7

4
= 0 

⇒ (𝑥 +
3

2
)

2

= −
7

4
 

⇒ √(𝑥 +
3

2
)

2

= ±√−
7

4
 

⇒ 𝑥 +
3

2
= ±√−1 ⋅

√7

2
 

⇒ 𝑥 +
3

2
= ±𝑖 ⋅

√7

2
(  √−1 = 𝑖) 

⇒ 𝑥 = −
3

2
±

√7

2
𝑖 

Množina riešení je  7 73 3
2 2 2 2

,i i    . 

 

Po zopakovaní si rôznych metód riešenia kvadratický rovníc je pre učiteľa matematiky dôležité, 

aby žiakom prezentoval úlohy z reálneho života a požadoval od nich, aby úlohy 

matematizovali. Stránka https://www.onlinemathlearning.com/quadratic-equations-word-

https://www.onlinemathlearning.com/quadratic-equations-word-problems.html


problems.html poskytuje v tomto smere veľa užitočných informácií pre budúcich učiteľov 

matematiky.  

Iné zdroje: 

V prípade záujmu ponúkame aj zoznam relevantných zdrojov k riešenej problematike: 

Wolfram Problem Generator  

https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-

equations/v/algebra-linear-equations-1 

https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-

equations/v/algebra-linear-equations-2  

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-

algebra/v/sat-linear-equation-harder  

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-

algebra/v/sat-linear-equation-easier  

https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-

functions/linear-nonlinear-functions-tut/v/linear-and-nonlinear-functions-example-3 

https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-

functions/8th-linear-functions-modeling/v/exploring-linear-relationships  

http://www.progettoaral.it/aral-project/  

https://us.sofatutor.com/mathematics/videos/word-problems-with-quadratic-equations 

https://www.onlinemathlearning.com/quadratic-equations-word-problems.html 

https://www.mathsisfun.com/algebra/quadratic-equation-real-world.html 

https://www.google.com/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=&ved=2ahUKEwiH5o

HcuJzuAhUECuwKHfsFCzQQFjAIegQIBxAC&url=http%3A%2F%2Fspot.pcc.edu%2F~kkling%2F

Mth_95%2FSectionV_Quadratic_Equations_and_Functions%2FModule3%2FModule3_Graph

ing_Quadratic_Functions_Pete_old.doc&usg=AOvVaw0QUc66lJMw9-xCKtLwra1t 

https://ncert.nic.in/textbook/pdf/hemh102.pdf  

https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-

algebra/v/sat-linear-equation-harder 

 

https://www.onlinemathlearning.com/quadratic-equations-word-problems.html
https://www.wolframalpha.com/problem-generator/
https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-equations/v/algebra-linear-equations-1
https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-equations/v/algebra-linear-equations-1
https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-equations/v/algebra-linear-equations-2
https://www.khanacademy.org/math/algebra-home/alg-basic-eq-ineq/alg-old-school-equations/v/algebra-linear-equations-2
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-harder
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-easier
https://www.khanacademy.org/test-prep/sat/sat-math-practice/new-sat-heart-of-algebra/v/sat-linear-equation-easier
https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-functions/linear-nonlinear-functions-tut/v/linear-and-nonlinear-functions-example-3
https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-functions/linear-nonlinear-functions-tut/v/linear-and-nonlinear-functions-example-3
https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-functions/8th-linear-functions-modeling/v/exploring-linear-relationships
https://www.khanacademy.org/math/cc-eighth-grade-math/cc-8th-linear-equations-functions/8th-linear-functions-modeling/v/exploring-linear-relationships
http://www.progettoaral.it/aral-project/
https://us.sofatutor.com/mathematics/videos/word-problems-with-quadratic-equations
https://www.onlinemathlearning.com/quadratic-equations-word-problems.html
https://www.mathsisfun.com/algebra/quadratic-equation-real-world.html
https://www.google.com/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=&ved=2ahUKEwiH5oHcuJzuAhUECuwKHfsFCzQQFjAIegQIBxAC&url=http%3A%2F%2Fspot.pcc.edu%2F~kkling%2FMth_95%2FSectionV_Quadratic_Equations_and_Functions%2FModule3%2FModule3_Graphing_Quadratic_Functions_
https://www.google.com/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=&ved=2ahUKEwiH5oHcuJzuAhUECuwKHfsFCzQQFjAIegQIBxAC&url=http%3A%2F%2Fspot.pcc.edu%2F~kkling%2FMth_95%2FSectionV_Quadratic_Equations_and_Functions%2FModule3%2FModule3_Graphing_Quadratic_Functions_
https://www.google.com/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=&ved=2ahUKEwiH5oHcuJzuAhUECuwKHfsFCzQQFjAIegQIBxAC&url=http%3A%2F%2Fspot.pcc.edu%2F~kkling%2FMth_95%2FSectionV_Quadratic_Equations_and_Functions%2FModule3%2FModule3_Graphing_Quadratic_Functions_
https://www.google.com/url?sa=t&rct=j&q=&esrc=s&source=web&cd=&ved=2ahUKEwiH5oHcuJzuAhUECuwKHfsFCzQQFjAIegQIBxAC&url=http%3A%2F%2Fspot.pcc.edu%2F~kkling%2FMth_95%2FSectionV_Quadratic_Equations_and_Functions%2FModule3%2FModule3_Graphing_Quadratic_Functions_
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